S3 - SUITES INSTABLES

TI-82 Stats - TI-83 Plus - TI-84 Plus

Exemple 1

Up=1,u, =k 1-+/5

Soit la suite ) définie par :{u aveck =———.

n+2 = un+1 +un
1) Démontrer par récurrence que, pour tout emtiar, =k". Quelle est la nature de la suitg)(?
2) La suite (I,) peut donc se définir de 2 manieres différentes :

u, =1,u, =k N u, =1
0 ! - 2% maniére :{ 0

1% maniére :{ o
Unig = kun

Upsyp =Upyg TU,

a) En utilisant le(mode) Suit (pour Suite) olBEQ (pour Sequence) de la calculatrice (vaintiexeen fin de
document), remplir la table de valeurs suivantepremant I'une puis I'autre définition de la suite

rangn 10 20 30 40 50 60 70 80 9@ 100

u, 1 définition

u, 2% définition

b) Qu'observe-t-on ?

3) Explication : On pos&k '=k+¢ (€ est "epsilon”, lettre de l'alphabet grec ).

VA =
a) Soit la suite \,) définie par :{ v °_ Ky Pour quelles valeurs déa suite {,) converge ?
n+l — n
W, =1, w, =K'

b) Soit la suite \{,) définie par :{ .
" Whip =Wy W,

1-45)" 1+45)

_ - +

Démontrer par récurrence que, pour tout n entiey .:(1—iJ IR LN R .
V5 2 V5 2

En déduire que la suitaif) converge lorsque = 0, mais diverge des qae 0.
c) Donner une explication au phénoméne observé &'faj@estion.

Exemple 2
. , e I
1) Soit la suiteI,) définie par :1, = _[O e dt.
a) Calculerly .
b) Démontrer que, pour tout entier 0< |, < a 1+ D En déduire la limite dk lorsquen tend vers -o.
n
tn+1 tn
c) Démontrer que, pour tout nombre réet 5, =—t" +55 . puis prouver que, pour tout entier
1

natureln, I, =51, ————.

n+1

2) En utilisant les résultats précédents, calcuketdemes de rang 15 a 30 de la suife (
Qu'observe-t-on ?

3) Explication : Soit la suite () de £’ termeu, et de terme général, =1, + 5" (U — In%).

a) Etudier la limite de la suitay) suivant les valeurs dg.

. . 1
b) Démontrer que, pour tout entieru,, . ; = 5u, ——+l.
n

c) En déduire une explication du phénoméne obsera&d9question.
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Exemple 3:

Soit la suite I;) définie par 1, = jle x2(INx)" dx.

1) a) Calculerly.

b) Démontrer que la suité.} est positive et décroissante. Que peut-on enigg@du

2) On souhaite vérifier ces résultats a I'aide dealautatrice.

e n

On admefue, quel que soitO IN, |,= 3 —5 lng .

Avec le Suit de la calculatrice, calculer les termes succesdsifsette suite pour vérifier les résultats
précédents, puis chercher la limite de la suitéolg@erve-t-on ?

ANNEXE

OBTENIR UN TABLEAU DE VALEURS D'UNE SUITE
Utilisation du MODE SEQUENCE de la calculatrice

« Dans(mode) sélectionneBuit (en anglais SEQ).
« Dans(®)) (ou[Y5 (écranl),

nMin = indice du terme initial
u(n) = terme général
u(nMin) = valeur du terme initial (pour une suite défipa récurrence seulement).
N.B.
- u(n) est défini en fonction de, deu(n — 1), ou deu(n — 1) etu(n — 2)
- Dans le cas d'une suite récurrente doublea 2 termes initiauxy(nMin) est alors la liste de ces valeurs
initiales sous la formeug, ug}, dans cet ordre

- Pour tapen : (ut6.4). Pour tapeu ouv : ou (nde) [8].

« Dans(ande) (fenétrd), soit[déftable] ou[TBLSET] indiquer le rang du®iterme que I'on veut calculer (qui n'est
pas forcément le terme initial de la suite), peipas avec lequel on veut lire les résultats (il éwe
entier). On vérifiera que le modeato est sélectionné&ftran?2).

« Appuyer sui2nde) (graphe), soit[table] pour obtenir la table de valeurs des termes daita €cran3).
Fléche vers le bas pour obtenir les termes suiwdta suite.
Fléche vers la droite pour mettre le curseur s@ waleur de la suite et obtenir en bas de I'écra u
meilleure approximation.

Grarhl GFAFhZ GFARhE 0 7
aMin=Aa 0 i
U dBUCe—=1 240 R %g
LEaMinaBoK, 13 . o e
Ens £ -BE -
winMina= ao =g
RUILE D LUimi=6.&61HE93E -5
écranl écran2 écran3

N.B. : Dans lEcranl, la valeur dei(1) a été stockée préalablement dans la varkable
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