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1. Le sujet 

Sujet 026 de l’épreuve pratique 2008– Positions relatives dans une configuration 

Enoncé  

Dans le plan orient é, on définit un triangle OAB et on note M le milieu du segment [AB]. On construit les 
triangles AOD et OBC  directs, rectangles et isocèles en O. 

L’objet du problème est d’étudier les longueurs et les positions relatives des segment[OM] et [DC]. 

Étude expérimentale  

1. Construire la figure décrite précédemment à l’aide d’un logiciel de géométrie dynamique. 

2. En modifiant le triangle OAB, émettre une conjecture concernant les longueurs OM et DC et une autre au 
sujet des positions relatives des droites (OM) et (DC). 

Démonstrations  
3. Proposer une démonstration des conjectures faites. 
 

Production demandée 
• Construction de la figure ; 
• Énoncé des deux conjectures ; 
• Réponses argumentées à la question 3. 
 

Compétences évaluées 
• Compétences TICE 

- Construire la figure à l’aide d’un logiciel ; 
- Émettre des conjectures. 

• Compétences mathématiques  
- Utiliser des notions de géométrie élémentaire dans le plan.  
 

2. Corrigé 

Les écrans qui figurent dans ce corrigé sont  obtenus à partir de la calculatrice. 

1) Étude expérimentale 

Ouvrir une page Graphique & géométrie. 

Demander l’affichage du Plan géométrique.  Construire le Triangle OAB. Construire le Milieu M de [AB]. 

Tracer la Perpendiculaire à [OA] passant par O, puis la Perpendiculaire à [OB] passant par O. 

Tracer le Cercle de rayon OA et de centre O, puis le Cercle de rayon OB et de centre O. 

Construire D comme Point d’intersection du cercle de rayon OA et de la perpendiculaire à [OA], puis C 
comme Point d’intersection du cercle de rayon OB et de la perpendiculaire à [OB]. 
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 Cacher les deux perpendiculaires et les deux cercles. 

Construire les Triangles AOD et OBC. 

On obtient une figure comme sur l’écran ci-contre  

 

 

 

 

 

 

Tracer les Droites (OM) et (CD), puis leur point 
d’intersection (inutile de le nommer, car il ne servira 
qu’à mesurer l’angle (

→
OM, 

→
DC)). 

Demander les Mesures des Longueurs OM et CD. 

Demander la Mesure de l’angle des droites (OM) et 
(DC). 

 

 

 

 

Déplacer les mesures de longueur et ajouter le nom de 
chacune. 

Ecrire les  Textes  
CD
OM

 et 
π
2
 et les Calculer 

 

En modifiant le triangle OAB, en déplaçant l’un ou 
l’autre des sommets, il semble que la longueur CD 
soit le double de OM et que les droites (OM) et (DC) 
soient perpendiculaires. 

 

 

 

2) Démonstrations 

Ouvrir une page Calculs. 

Prenons le point O comme origine du repère du plan 
et appelons a et b les affixes respectives des points A 
et B, a et b étant deux nombres complexes 
quelconques. 

M est le milieu de [AB], son affixe est m = 
a + b

2
. 

Le triangle OBC est direct, isocèle et rectangle, donc 
C est l’image de B par une rotation de centre O et 
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d’angle 
π
2
, son affixe est donc c = 2

π
i

e b = i b. 

Le triangle AOD est direct, isocèle et rectangle, donc 
D est l’image de A par une rotation de centre O et 

d’angle – 
π
2
, son affixe est donc d = 2

π
i

e
−

a = – i a. 

Calculons maintenant le nombre 
c – d

m
 qui va nous 

permettre de caractériser deux éléments : son module 

nous donnera la valeur du rapport de longueur 
CD
OM

 et 

son argument la valeur de l’angle orienté (
→
OM, 

→
DC). 

 

Les résultats obtenus permettent d’affirmer que la longueur CD est toujours le double de la longueur OM et 
que les droites (OM) et (DC) sont toujours orthogonales. 


