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France, Juin 2008

 𝑂, 𝑢  , 𝑣  é graphique 1cm). 

𝐴, 𝐵 𝐼 1 + 𝑖, 3 − 𝑖 2
𝑀 𝑧 𝑀′ 𝑧′ 𝑧′ = 𝑧2 − 4𝑧 𝑀′

𝑀

𝐴′ 𝐵′ 𝐴 𝐵  

−5
rifier que pour tout nombre complexe 𝑧, on a 𝑧′ + 4 =  𝑧 − 2 2 

 b) En déduire une relation entre  𝑧′ + 4  et  𝑧 − 2  et, lorsque 𝑧 est différent de 2, une relation entre 

𝐴𝑟𝑔 𝑧′ + 4  et 𝐴𝑟𝑔 𝑧 − 2 . 

 c) Que peut-on dire du point 𝑀′  lorsque 𝑀 décrit le cercle 𝐶 de centre 𝐼 et de rayon 2 ? 

5°) Soient 𝐸 le point d’affixe 2 + 2𝑒𝑖
𝜋

3 , 𝐽 le point d’affixe −4 et 𝐸′  l’image de 𝐸. 

a) 𝐼𝐸 (𝑢  ; 𝐼𝐸     )

b) 𝐽𝐸′ (𝑢  ; 𝐽𝐸′       )
c) 𝐸′  
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𝑨′ 𝑩′ 𝑨 𝑩  

𝑧𝐴′ = 𝑧𝐴
2 − 4𝑧𝐴

=  1 + 𝑖 2 − 4 1 + 𝑖 
= 2𝑖 − 4 − 4𝑖

𝑧𝐴′ = −4 − 2𝑖

𝑧𝐵′ = 𝑧𝐵
2 − 4𝑧𝐵

=  3 − 𝑖 2 − 4 3 − 𝑖 
= 8 − 6𝑖 − 12 + 4𝑖

𝑧𝐵′ = −4 − 2𝑖
 

𝐴′ = 𝐵′

−𝟓

𝑓 𝑧 = −5 ⇔ 𝑧2 − 4𝑧 = −5 ⇔ 𝑧2 − 4𝑧 + 5 = 0
 

Δ =  −4 2 − 4 × 1 × 5 Δ = −4 Δ < 0  

conjuguées :  𝑧 =
4 − 2𝑖

2
= 2 − 𝑖 ou 𝑧 = 2 + 𝑖

rifier notre calcul avec le TI-Nspire : 
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rifier que pour tout nombre complexe 𝒛, on a 𝒛′ + 𝟒 =  𝒛 − 𝟐 𝟐

𝑧 ∈ ℂ  

𝑧′ + 4 = 𝑧2 − 4𝑧 + 4 =  𝑧 − 2 2

4°) b) En déduire une relation entre  𝒛′ + 𝟒  et  𝒛 − 𝟐  et, lorsque 𝒛 est différent de 𝟐, une relation entre 

𝑨𝒓𝒈 𝒛′ + 𝟒  et 𝑨𝒓𝒈 𝒛 − 𝟐 .

𝑧 ∈ ℂ 𝑧′ + 4 =  𝑧 − 2 2  𝑧′ + 4 =   𝑧 − 2 2 ⇔   𝑧′ + 4 =  𝑧 − 2 2

𝑧 ∈ ℂ − {2} 𝐴𝑟𝑔 𝑧′ + 4 = 𝐴𝑟𝑔 𝑧 − 2 2   2𝜋 ⇔ 𝐴𝑟𝑔 𝑧′ + 4 = 2𝐴𝑟𝑔 𝑧 − 2    2𝜋 

4°) c) Que peut-on dire du point 𝑴′  lorsque 𝑴 décrit le cercle 𝑪 de centre 𝑰 et de rayon 𝟐 ?

𝑀 ∈ 𝐶 ⇔ 𝐼𝑀 = 2 ⇔  𝑧 − 2 = 2 ⇔  𝑧 − 2 2 = 4 ⇔  𝑧′ + 4 = 4 ⇔ 𝐽𝑀′ = 4 avec 𝐽(−4)
𝑀′ 𝐽

𝑰𝑬 (𝒖   ; 𝑰𝑬     )

𝐼𝐸 =  𝑧𝐸 − 𝑧𝐼 =  2 + 2𝑒𝑖
𝜋
3 − 2 =  2𝑒𝑖

𝜋
3  = 2

 𝑢  ; 𝐼𝐸       = 𝐴𝑟𝑔 𝑧𝐸 − 𝑧𝐼  (2𝜋)

= 𝐴𝑟𝑔  2𝑒𝑖
𝜋

3  (2𝜋)

=
𝜋

3
 (2𝜋)
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𝑱𝑬′ (𝒖   ; 𝑱𝑬′       )

𝑧𝐸′

𝑧′ + 4 =  𝑧 − 2 2 

𝑧𝐸′ + 4 =  𝑧𝐸 − 2 2  ⇔  𝑧𝐸′ + 4 =  2 + 2𝑒𝑖
𝜋
3 − 2 

2

 

⇔  𝑧𝐸′ + 4 = 4𝑒𝑖
2𝜋
3 ⇔  𝑧𝐸′ = −4 + 4𝑒𝑖

2𝜋
3

𝐽𝐸′ =  𝑧𝐸′ − 𝑧𝐽  =  −4 + 4𝑒𝑖
2𝜋
3 − (−4) =  4𝑒𝑖

2𝜋
3  = 4

 𝑢  ; 𝐽𝐸′         = 𝐴𝑟𝑔 𝑧𝐸 − 𝑧𝐼  (2𝜋)

= 𝐴𝑟𝑔  4𝑒𝑖
2𝜋

3   (2𝜋)

=
2𝜋

3
 (2𝜋)

𝑧𝐸
′ 𝑧𝑒𝑒
′ 

𝑬′  

𝐸 

𝐸  2 + 2𝑒𝑖
𝜋

3 𝐸

𝐼

𝑧𝐸 = 3 + 𝑖 3 𝐸
𝑥 = 3

𝐽 −4 

𝐸′

𝐶′ 𝐽 .

 𝑢  ; 𝐽𝐸′         =
2𝜋

3
 (2𝜋)

𝐸′ 𝐶′

 𝑢  ; 𝐽𝐸′         =
2𝜋

3
 (2𝜋)


